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PERMBLEDHIJE

Né kété punim jané paraqitur disa rezultate e arritura né l-gjysmégrupet inversiv. Né kété artikull jané dhéné
pérkufizimet e l-gjysmégrupit, elementit té rregullt, elementit invers, I-gjysmégrupit té rregullt, duke pérfshin disa
argumente rreth tyre. Rezultati kryesor eshte teorema mbi ekuivalencén e tre kushteve té njé -gjysmégrupi, ku
kushti gé, ¢do I-gjysmégrupit M éshté i rregullt dhe pér ¢do dy idempotenté té tij e dhe f kemi eyf=fye, y € T, éshté
ekuivalent me kushtin qé ideali kryesor i djathté dhe ¢do ideal kryesor i majté i M ka njé gjenerator idempotent unik,
si edhe me kushtin gé ¢do element i M ka njé gjenerator inversiv unik né M. Theksohet se H éshté njé H-klasg, sé
cilés i takon elementi idempotent e=exe.

Fjale kyce: I-gjysmégrup inversiv , element inversiv i rregullt

SUMMARY

In this paper are presented some achieved results on inversiv I-semigroups. In these papers are given the definitions
of M-semigroup, regular element, invers element, regular I-semigroup, involving several proofs about them. The
main result is the theorem on the equivalnce of three conditions of a I-semigroup, where the condition that, any I'-
semigroup M is regular and for every two of its idempotents e and f have eyf=fye,y € I, is equivalent with the
condition that right principal ideal and every left principal ideal of M has a unique idempotent generator, also with
the condition that every element of M has a unique inverse generator in M. Emphasize that H is an H—class where
the idempotent element e=exe belongs to.

Key words: Inversive -semigroup, Regular inversive element

1. HYRIE

Pérkufizim 1.1 [8] Le té jeté M={q, b, c, ..., } dhe
I={x, y, z, ..., } dy bashkési jo boshe. M quhet -
gjysmégrup né qofté se :

1.axb € M,

2. (axb)yc=ax(byc) péra, b,c e M, x,y €T.

Né pérkufizim i ashtuquajturi shumézim, qgé
ngjason me shumézimin e gjysmégrupit té
zakonshém éshté pérshkruar né trajté intuitave,
prandaj po e saktésojmé até.

Le té jené M={a, b, ¢, ..., }, T={x, y, z, ...,} dy
bashkési joboshe. Shumézim né bashkésiné M
népérmjet elementeve té bashkésisé I, té cilét
jané né mes, do té quajmé c¢do pasqyrim té
MxTIxM né M. Kété shumézim do ta quajmé edhe
I'-shumézim né M dhe e shénojmé (-)r. Rezultatin
e ['-shumézimit né M pér ¢do dy elemente a, b té
M dhe ¢do element x € I, gé nuk éshté gjé tjetér
vegse shémbéllimi i pasqyrimit (-)r pér treshen (a,
x, b), (-)r(a, x,b), do ta shénojmé thjesht axb.
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Tani pérkufizimin 1 mund t’a jepnim né njé trajté
mé té modernizuar:
I'-gjysmégrup quhet ¢do ¢ift i radhitur (M, (-)r),
ku M éshté njé bashkési joboshe, (-)r éshté njé
shumézim né M népérmjet elementeve té I" pér
té cilin

Y (a, b, ¢, x, y) € M>xI, (axb)yc=ax(byc).

be V' (a).
Nga pérkufizimi duket garté se elementet a dhe b
jané té rregullt.
Teoremé 2.2. Elementi a i I'-gjysmégrupit M
éshté i rregullt atéheré dhe vetém atéheré kur

ekziston té paktén njé b e V;y (a).

Pérkufizim 1.2. [8] Le té jeté (M, (-)r) njé I-gjysmégrup. Ygrbeshkapagdehreshe Ve e}l&ia(lak)é,s@'gq% QUSELE-néngjysi
Pérkufizim 1.3. [8] Nénbashkésia jo boshe L (R) e M quheéc idgq%gén?ari%é'gglﬂiathté) néqofté se MMLc L(RTM cR) .
P?rkuf!z!m 1.4.[8] NenL:Jashk.e5|-a Job“os.he | e- M quhet i Eral‘_als eYl%’sl?*h%qufFet?éeéhééﬁF@.'i_“r?qu%ﬁFE?R/F%fhtee njekoht.e
Pérkufizim 1.5. [7] Cdo ideal i djathté (ideal i majté, |deaall(ax-rﬁy)\(/%r’negruplt M égghg%te i ndrysheerlré%%{\l/l quheti

MATERIALI DHE METODA

Tani, né njé Tr-gjysmégrup M mund té

pércaktohen relacionet analoge me relacionet

e Green-it né njé gjysmégrup [4].

Le té jeté M njé I-gjysmégrup dhe a, b nga M.

Pércaktojmé relacionet binare si mé poshté:
()alb < (a)(b)

2)aRb < (a)(b) ..

3)alb <& (a)=(b).

4)aHb < alLbAaaRb

5)aDb < I ceM,alLcAacRb.

Shénojmé se L, R, H, J jané relacione

ekuivalence né M. Klasat e ekuivalencés té

elementit a té I'-gjysmégrupit M sipas kétyre

relacioneve té ekuivalencés i shénojmé

pérkatésisht:

P

L., Rs, Ha, Ja.

Teoremé 1.6. (Teorema e Green-it).[1]. Né qofté
se H éshté njé H—klasé e njé -gjysmégrupi M,
atéheré ose pér ¢do x nga I, HxH N H=® ose H
éshté njé néngrup i M,.

Pérkufizim 1.7. [4] Njé element e € M quhet
idempotent né njé r-gjysmégrup M né qofté se
ekziston njé x € i tillé qé exe=e.

2. -gjysmégrupe té rregullt inversiv.

N. K. Saha mé 1987 [6] ka dhéné kété pérkufizim:
Pérkufizim. 2.1. [6] Le té jeté M njé I'-gjysmégrup
dhe a € M. Le té jené gjithashtu
b € M dhe x, y € T'. Elementi b &shté njé (x, y)-
invers i a né qofté se

a=(axb)ya A b=(bya)xb.
Né kété rast do té shkruajmé

b=(mya)xm ka vetiné:
(axb)ya=(ax((mya)xm))ya=((ax(mya))xm)ya=(((ax
m)ya)xm)ya=(axm)ya=a
dhe
(bya)xb=(((mya)xm)ya)xb
=(my((axm)ya))xb=(mya)xb=
=(mya)x((mya)xm)=
my(ax((mya)xm))=my(((axm)ya)xm)=
=my(axm)=(mya)xm=b.
Kéto veti tregojné se

be V' (a). m

Teoremé 2.3. Le té jeté M njé I'-gjysmégrupit i
rregullt. Le té jeté a=(axb)ya,

beMdhex,yeTtétillegébe V' (a),

atéheré kemi:
(1) axb dhe bya jané idempotenté;
(2)aDh.
Vértetim. (1) Mund té shkruajmé:
(axb)y(axb)=((axb)ya)xb=axb,
pra, axb éshté idempotent.
Po késhtu, tregohet se (bya)x(bya)=bya.
(2) Megené qofté se axb éshté idempotent, pér
idealin e djathté kryesor té pérftuar nga axb,
kemi:

(axb),=axb U (axb)'M=(axb)["M.
Gjithashtu, megené qofté se a=(axb)ya, gjejmé se
(a);=al'M. Tani éshté e garté se (axb)['M=al'M,
gé tregon se a R axb.

Njélloj tregohet se axb L b. Duke ditur

D=R o L=Lo R
arrijmeé né pérfundimin sea D b.
Teoremé 2.4.[6]Le té jeté M njé I'-gjysmégrupit i
rregullt dhe a € M. Supozojmé se e=exe dhe
f=fyf, pér x, y € I jané dy idempotenté té tillé qé

AKTET Vol. IV, Nr 3, 2011 403



Braja & Pisha

e R a L f, atéheré ekziston njé¢ b € V' (a), i

vetém i tillé gé ayb=e dhe bxa=f.

Teoremé 2.5. Le té jeté M njé I'-gjysmégrupit i
rregullt dhe a=(axb)ya njé element i tij. Atéheré
H* dhe H' jané T"-néngrupe té M.

Vértetim. Nga teorema 2.3. elementet a=axb dhe
f=bya jané pérkatésisht y dhe x,y-idempotenté.
Le té jeté H, H-klasa né té cilén bén pjesé
idempotenti e=eye. Nga ku del se H-klasa H éshté
I'-néngrup H”.

Po késhtu, po té jeté H, H-klasa qé pérmban
idempotentin f=bya, atéheré H* &shté T-
gjysmeégrup.

Teoremé 2.6.[6] Le té jeté M njé I'-gjysmégrupit
dhe a € M. Shénojmé me D,, D-klasén e M qé
pérmban a. Né qofté se a éshté i rregullt, atéheré
¢do element i D, éshté i rregullt.

REZULTATE DHE DISKUTIME
Tani do té pércaktojmé njé klasé té réndésishme
dhe speciale té I'-gjysmégrupeve té rregullt.
Dy elemente a dhe b té njé I'-gjysmégrupi M jané
pérftues inversé té njeri-tjetrit né qofté se
a=(axb)ya A b=(bya)xb,
kux,yeT.
Pra, b éshté njé (x, y)-invers i a, kurse a éshté njé
(y, x)-invers i b.
Teorema 2.2 tregon se elementi a i I-
gjysmégrupit M éshté i rregullt atéheré dhe
vetém atéheré kur ekziston té paktén njé b e
V' (a) . Gjaté vértetimit, né qofté se a=(axm)ya,
po té merret b=(mya)xm gjejmé
a=(axb)ya A b=(bya)xb.

Pra, elementet a dhe b jané pérftues inverse té
njeri-tjetrit.
Teoremé 2.7. Konditat e méposhtme né njé I'-

gjysmégrup M jané ekuivalente:
(1) M éshté i rregullt dhe pér ¢do dy idempotenté

e=exe dhe
f=fxf, x, y € I' kemi gé f=fxf, eyf=fye, V y €
r

(2) Cdo ideal kryesor i djathté dhe c¢do ideal
kryesor i majté i M ka pérftues idempotent
té vetém.

(3) Cdo element i M ka njé pérftues invers té
vetém né M.

Vértetim. (1) = (2) Duke ditur se c¢do ideal
kryesor i djathté i M ka té paktén njé pérftues
idempotent, pra, pér a € M, ekziston e=exe, x €
I, i tillé gé (a),=exM. Supozojmé se f éshté njé
idempotent, f=fyf, i tillé gé exM=fyM. Tani gjejmé
se e=fym dhe f=exn, pér
m, n € M. Mund té shkruajmé:
fxe=fx(fym)=(fxf)ym=fym=e
dhe
exf=ex(exn)=(exe)xn=exn=f.

Atéheré gjejmé

e=fxe=exf=f.
(2) = (3) Nga vértetésia e (2) dhe teorema 2.4
del se ¢do element i M éshté i rregullt. Teorema
2.2 tregon se ¢do element a € M ka té paktén njé
pérftues invers b. Né qofté se c &shté njé pérftues
invers tjetéria, kemi:

a=(axb)ya, b=(bya)xb, x,y €T,
a=(azc)ta, c=(cta)zc, z,t e T.

Eshté e qarté se e=axb dhe f=azc jané
idempotenté, e=eye dhe f=ftf. Gjithashtu edhe
e’'=bya dhe f'=cta jané idempotentég, e'=e'xe’ dhe
f'=f'zf'.
Megené qofté se elementi a éshté i rregullt,
kemi:

(a)=eyM=ftMm,

(a)=Mye'=Mzf".
Késhtu, nga kondita (2) kemi:

e=axb=azc=f,

e’'=bya=cta=f".

Nga kéto barazime gjejmé:
b=(bya)xb=by(axb)=by(azc) =(bya)zc=(cta)zc=c.
(3) = (1) Meqgené gofté se ¢do element i M ka
pérftues té vetém, nga teorema 2.2, M éshté i
rregullt. Késhtu qé do té tregojmé se plotéson
konditat e pjesés sé dyté té pikés (1). Pra, kemi

gé nga pohimi (3) rrjedh pohimi (1)
Nga teorema 2.2, ¢do element i M éshté i
rregullt. Késhtu, le té jené e=exe, f=fyf, x, y € T,
dy idempotenté té M. Sé pari, do té vértetojmé
se eyf, y € ', &shté pérséri idempotent. Le té jeté
a pérftuesi inversiv i eyf,

((eyf)xqa)x,(eyf)=exf,

(ax,(eyf))x;a=a,

kuxy, x; €T
Marrim b=ax,e. Gjejmé se:
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((eyf)x.(axse))x(eyf)=(eyf)xi((ax.e)x(eyf))=
(eyf)xy(ax,(ex(eyf)))

(eyf)xa(ax,((exe)yf))=(eyf)xi(ax,(eyf))
((eyf)xia)x,(eyf))=(eyf),

((axze)x(eyf))xi(ax,e)=(ax,(ex(e
1)))xi(ax,e) (ax,((exe)yf))xq(ax,e)=

=(axy(eyf))xi(ax,e)=((ax,(eyf))x;
a)x,e)=ax.e.
Kéto barazime dhe kushti (3) sjellin se b=ax,e=a.
Po té shénojmé c=fx,a, pérséri gjejmé:
((efly(fxsa))xz(eyf)=eYf,
((Fxsa)xa(eyf))y(fxoa)=fx,a.
Pérséri kéto barazime dhe kondita (3) sjellin se
c=fx,a=a. Késhtu, do té kemi:

aya=(ax,e)y(fxja)=ax,(ey(fx;a

))= ax,((eyf)x;a)=
= (ax,(eyf))x;a=a.

Megené qofté se njé element idempotent éshté
pérftues invers i vetes, pérséri nga kondita (3)
marrim a=eyf, prej nga eyf éshté njé idempotent i
M. Gjithashtu, arrijmé né pérfundimin se pér ¢do
idempotent e=exe, x € I', kemi qé eye=e pér ¢do
yel.
Tani le té jené e dhe f dy y-idempotenté per ¢do y
e I'. Megené qofté se e, f, eyf dhe fye jané y-
idempotenté, kemi:

((eyf)y(fye))y(evf)=(ey(fy(fye)))yv(eyf)=(ey((fyf)ve))v(
eyf) =

(ey(fye))y(eyf)=ey((fye)y(eyf))=(eyf)y(eyf)=eyf.
Njélloj tregohet se

((fye)y(eyf))y(fye)=fye.
Pra, eyf dhe fye jané inversé té njeri-tjetrit.
Pérséri nga kondita (3) arrijmé né pérfundimin se
eyf=fye.
Me I'-gjysmégrup inversiv  kuptojmé I-
gjysmégrupin M gé ka vetité ekuivalente (1), (2)
dhe (3).
Pérkufizim 2.8. Elementi a i I'-gjysmégrupit M
quhet plotésisht i rregullt né gofté se ekziston
x € I', b € M té tillé qé a=(axb)xa dhe axb=bxa. I'-

gjysmégrupi M quhet plotésisht i rregullt né qofté
se ¢do element i tij éshté plotésisht i rregullt.

Teoremé 2.9. Né qofté se elementi a=(axb)xa, x €
I, b € M, éshté plotésisht i rregullt, atéheré

. . X Il .
ekziston elementic e V' (a) itillé qé

axc=cxa.
Vértetim. Shénojmé me c=(bxa)xb. Kemi:

(axc)xa=(ax((bxa)xb))xa=((ax(bxa))xb)xa=
(axb)xa=a,

(cxa)xc=(((bxa)xb))xc=((bx(axb)xa)xc=(bx((axb)xa))
xc=(bxa)xc =

=(bxa)x((bxa)xb)=bx(ax((bxa)xb))
=bx((ax(bxa))xb)=bx(axb) =

=(bxa)xb=c.
Gjithashtu gjejmé:

axc=ax((bxa)xb)=(ax(bxa))xb=axb=bxa=
=bx((axb)xa)=(bx(axb))xa=cxa.

Teoremé 2.10. Njé TI'-gjysmégrup M éshté
plotésisht i rregullt atéheré dhe vetém atéheré
kur ¢do kuazi-ideal i M éshté I'-néngjysmégrup
plotésisht i rregullt.
Vértetim. Le té jeté Q njé kuazi-ideal i TI'-
gjysmégrupit plotésisht té rregullt M dhe
a € Q. Nga teorema 2.9 ekziston elementin ¢ €
V' (a) itillé qé axc=cxa, pra

a=(axc)xa dhe c=(cxa)xc.
Prej kétej (a)qs=(c)q. Pra, ¢ € (a)y = Q dhe si
rrjedhim Q éshté plotésisht i rregullt.
E anasjella éshté e garté.
Né klasén e I-gjysmégrupeve té rregullta
nénklasa e I'-gjysmégrupeve plotésisht té
rregullta mund té karakterizohet me anén e
kuazi-idealeve. Problemet gé lidhen me kuazi-
idealet jané studiuar né artikujt [1], [2], [3].
Karakterizimin pér kété nénklasé mund ta
realizojmé me:
Teoremé 2.11. Njé TI'-gjysmégrup M éshté
plotésisht i rregullt atéheré dhe vetém atéheré
kur pér ¢do a € M ekziston njé element invers b i
aitillé gé (a)q=(b),.
Vértetim. Le té jeté M njé TI'-gjysmégrup
plotésisht i rregullt dhe a € M. Nga teorema 2.9.
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ekziston c € V' (a) itillé qé axc=cxa. Ashtu si te
teorema e mésipérme tregohet (a)4=(b),.
Anasjellas, le té jeté a njé element i TI-
gjysmégrupit té rregullt M pér té cilin ekziston
be V' (a) itillé gé (a)y=(b)s. Megené gofté se
a=(axb)ya, b=(bya)xb=by(axb),

atéheré kemi:

(a); < (axb),, (b), < (axb), .
Pérfshirjet:

(axb),=(a),, (axb), = (b)),
jané fare té garta.
Nga pérfshirjet e
barazimet:

mésipérme, pérfitojmé
(a)=(axb);, (b)i=(axb); .
Nga barazimi (a)s=(a); N (a)=(b), N (b)=(b)g
gjejmé
(@=(b), (a)=(b).
Tani, si pérfundim, kemi
(@=(b), (a)=(b).
Pra,
(a)e=(b)o=(axb).
Nga teorema 1.6, megené qofté se a, b dhe axb i
pérkasin té njéjtés H-klasé H, té pérftuar té kuazi-
idealit kryesor (a), atéheré H, éshté H* grup.
Shénojmé me e njéshin e grupit H*. Atéheré kemi
axb=bxa=e. Ndérkohé kemi:
a=axe=ax(bxa)=(axb)xa,
b=bxe=bx(axb)=(bxa)xb.

Pra, b € V' (a). Késhtu I'-gjysmégrupi M éshté

plotésisht i rregullt.
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